
Замітка про обвід кола в неевклідовій 
геометрії.Придатність для неевклідової ґеометрії звичайного озна­чення обводу кола, як спільної границі обводів вписаних та описаних многокутників, виявляється, доводом отсеї теореми, опертої на твердженнє, що сума кутів трикутника є 180°:Теорема: Коли обвід правильного описаного на колі «■кутника є Л, а обвід правильного вписаного п-кут­ника то для всякого п справедлива нерівність:Pan — р2п

— Рп 2Доказ. Нехай ЛД е половина боку пра­вильного вписаного в коло «-кутника, ВХІ — нормальна через середину того боку, АІ — половина боку правильного описаного «-кут­ника, АЕХ — бік правильного вписаного дп- кутника, А В й ВЕХ — половини боків пра­вильного описаного ^п-кутника. Теорема буде доведена, коли покажемо, що
Л і у, . ті . АІ — АВХ ,,,2АВ — АЕХ < ------- ~------(1)На простій АІ повідзначуймо АВ = АВХ, АЕ — АЕХ, 

АЕ = 2АВ\ отже В і Е будуть точки перетину простої АІ колами, що мають осередок А і лучі відповідно АВХ і АЕх ; 
Е є точка перетину простої АІ колом, що має осередок В і луч ВЕХ.Із трикутника АЕХВХ маємо:

*£ ЕХАВХ -|- < АЕХВХ 90°, отже
ЕХАІ = АЕХВ = 90° — -З АЕХВХ > ЕХАВХ.
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54На підставі сеї нерівности кутів ЕгАІ та E1AD1 легко по­казати, що спід С сторча ЕГС на просту ЛІ належить до від­тинка AD (в ґеометрії Лобачевського С лежить між А і в ґеометрії евклідовій С зливається з D).Порядок точок С, D, Е, F, І на простій АІ відповідає аз­бучному порядкови.Із прямокутного трикутника CE^F маємо:
< CErF 4- -З GFE1 90°;легко показати також, що

FEJ 4- CFEt = 90°;отже
< CE'F < FEJ. (2)Із прямокутного трикутника СЕХІ, на підставі нерівности(2), виводимо, що

GF <: fi-отже й
DF <: Fi.звідки маємо:
DF <. DI " 2 ’а тоді й
EF <. DI " 2 *тоб то

AF — AE <, Al - AD2нерівність рівноважна з (1).
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